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Curvas algebraicas

1. Sea C € P? una curva poyectiva con ecuaciéon minimal F € k[X, X1, Xa].
Demonstrar:
(a) Los parciales F; = 9;F no son todos cero.

(b) Si F es irreducible, entonces C' tiene un nimero finito de singulari-
dades.

(¢) C tiene un numero finito de singularidades.
2. Sea F(X,Y,Z) = X?Z-Y?3. Entonces, la curva C =C P? es parametrizada
C = {[Ao(u,v) : Ar(u,v) : Ao(u,v)] € P*|[u:v] € P'}

con Ag(u,v) = u?, A1(u,v) = v?v y Az(u,v) = v3, y su curva dual D es
parametrizada

D = {[By(u,v) : B1(u,v) : By(u,v)] € P*|[u:v] € P'}
donde By(u,v) = 2v3, By(u,v) = —3uv?, Ba(u,v) = u?.
(a) Cuaéles son los puntos singulares de C'y D, y cudles son sus paramet-
ros?
(b) Cuaéles son los puntos de inflexion de C'y D, y cuéles son sus paramet-

ros?

3. (a) Encontrar la ecuacién f € k[X,Y] de una curva affin C' € A2, que
tiene parametrizacion formal Y = X3/2 4 X10/6 en (0,0) (y que tiene
una tnica rama en (0,0)). Cuél es el poliedro de Newton T'(f) de f?

(b) Encontrar la ecuacion g € k[X,Y] de una curva affin con tres ramas
distintas tal que I'(g) = I'(f).

4. Sea f € k[X1] de grado > 2, y C el completado en P? de la curva afin
C = V(f) C A% Describir una parametrizacion de la curva dual de C.



